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realistisch?

de magische rol van 5





nog een magische rol van 5



K. Buijs, J. Bokhove, R. Keijzer, A. Lek, A. Noteboom & A. Treffers (1996). De Breukenbode – Een 
leergang voor de basisschool. Enschede/Utrecht/Arnhem: SLO/FI/Cito.



uit de kennisbasis rekenen voor de PABO

gebaseerd op TAL

net als de referentiekaders

Talrijk onderwijs



(7 jaar later)

een verhaal apart:

DE REKENEXAMENS







Reken(machine)examens waar je op kunt zakken!

(of intelligentietesten?)



even iets leuks



intermezzo over 

1,2,4,8,16,...

oneindig

en rente op rente

oneindig?



e



help de procenten de wereld uit

om te beginnen uit het rekenonderwijs?



terug naar de realiteit











van dezelfde makers:



bron: M. Kindt & T. Dekker (2010). Oefenen met breuken - leerlingenboek. Utrecht: 
Freudenthal instituut, blz. 1. http://www.fi.uu.nl/publicaties/literatuur/7244.pdf

http://www.fi.uu.nl/publicaties/literatuur/7244.pdf
http://www.fi.uu.nl/publicaties/literatuur/7244.pdf


hoe hier mee om te gaan?



http://en.wikipedia.org/wiki/Duke_Nukem_(character)

http://en.wikipedia.org/wiki/Duke_Nukem_(character
http://en.wikipedia.org/wiki/Duke_Nukem_(character


toch maar weer even iets leuks



ρR5

Et2
≈ 1

ρ = dichtheid lucht

R = straal

t = tijd
E = energie



ρR5

Et2
≈ 1

ρ = dichtheid lucht

R = straal

t = tijd
E = energie



http://www.deas.harvard.edu/brenner/taylor/physic_today/taylor.htm

                                  ongeveer 1 voor lucht 

http://www.deas.harvard.edu/brenner/taylor/physic_today/taylor.htm
http://www.deas.harvard.edu/brenner/taylor/physic_today/taylor.htm


Een eerste les voor de rekenexperts die zich met 
het rekenen in de andere vakken bezighouden:

zorg dat de eenheden kloppen!
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Freudenthal 1973



“Unter all den Argumenten für das Unterrichten einer von 
den Anwendungen isolierten Mathematik kann ich nur 
das eine verstehen – das der Inkompetenz.”

Freudenthal 1973



“Unter all den Argumenten für das Unterrichten einer von 
den Anwendungen isolierten Mathematik kann ich nur 
das eine verstehen – das der Inkompetenz.”

Freudenthal 1973

Anwendungen: toepassingen!



breukrekenen is de eerste stap naar letterrekenen

zonder letterrekenen geen toepassingen

wat is er van het breukrekenen geworden?



K. Buijs, J. Bokhove, R. Keijzer, A. Lek, A. Noteboom & A. Treffers (1996). De Breukenbode – Een 
leergang voor de basisschool. Enschede/Utrecht/Arnhem: SLO/FI/Cito.





intussen is de module voortgezet 
realistisch rekenen bij NLT een 

standaardmodule









ICT IS LEUK, maar soms maakt het meer kapot dan je lief 
is. Ten behoeve van PowerSim is in de module van Elwin de 
wet van Bernoulli aangepast. In deze PowerSim gevangenis 
gelden andere regels, gecertificeerd voor NLT. Van E=mc^2 
laat je toch ook het kwadraat niet weg als je editor geen 
superscript heeft? 

http://www.fi.uu.nl/ctwo/publicaties/MateriaalDomeinenWiskundeD/NLTDynamischeModellenVwo/welcome.html
http://www.fi.uu.nl/ctwo/publicaties/MateriaalDomeinenWiskundeD/NLTDynamischeModellenVwo/welcome.html


"IT use is expected to contribute to the 
visualization of concepts, and can free students 
from carrying out operations by hand, thus 
directing their attention towards concept 
development and problem-solving strategies. In 
this way, IT use might lighten the traditional 
algebra curriculum for them. In the meantime, the 
integration of technology raises questions 
concerning the goals of algebra education and the 
relevance of paper-and-pencil techniques, now 
that they can be left to a technical device."

Paul Drijvers
Commissie Toekomst Wiskunde Onderwijs

Freudenthal Instituut
CvE Wiskunde B

bestuur Platform Wiskunde Nederland



Ondertussen:

Wat leren onze leraren (onderwijzers) over getallen?

Doorlopende leerlijnen?



http://www.fisme.science.uu.nl/talbovenbouw/lessen/
procenten_als_standaardbreuken.pdf

http://www.fisme.science.uu.nl/talbovenbouw/lessen/procenten_als_standaardbreuken.pdf
http://www.fisme.science.uu.nl/talbovenbouw/lessen/procenten_als_standaardbreuken.pdf
http://www.fisme.science.uu.nl/talbovenbouw/lessen/procenten_als_standaardbreuken.pdf
http://www.fisme.science.uu.nl/talbovenbouw/lessen/procenten_als_standaardbreuken.pdf






wat drijft dit proces?





Op 6 november gaf BON bestuurder Joost Hulshof de plenaire voordracht op 
de jaarlijkse studiedag van de NVvW, de Nederlands Vereniging van Wiskunde 
Leraren. Joost werd aangekondigd als zeer controversieel, op de persoon 
spelend en ongenuanceerd in zijn kritiek op het Freudenthal Instituut. Met 
"Laat maar zien dat je het beter kunt" kreeg hij de vloer.



Het kost wat maar je hebt wat!!



 de gouden abc-formule!

 snijdt hout!

Het kost wat maar je hebt wat!!



Waarom niet?!

   Volgende vraag:!

Het kost wat maar je hebt wat!!



Meestal is de vraag: hoe hangen oplossingen van parameters af?

Catastrophetheorie

Rene Thom



Het kost wat maar je hebt wat!!



 a’(x)=0!



Het enige dat we    
gedaan hebben is !

     de rollen omdraaien!

H
et ko

st w
at m

aar je h
eb

t w
at!!



Dit lukt  niet niet meer.

Met of zonder rekenmachine.

Studenten kunnen niet meer omgaan met simpele formules.

Hoe komt dat?

GR

Maar vooral door:



TAL en de gevolgen van TAL

De referentiekaders van Meijerink



De rekenkwis



11. Welke lector bedacht dat we realistisch rekenen 
voortaan maar functioneel rekenen moeten noemen?











1. In welke klas of groep van het schoolonderwijs komt 
volgens een bekende emeritus rekendidactiek het hoogste 
rekenniveau overeen met het kunnen uitrekenen van het 
aantal liter in een krat met 24 flesjes van 1/3 liter?



1. In welke klas of groep van het schoolonderwijs komt 
volgens een bekende emeritus rekendidactiek het hoogste 
rekenniveau overeen met het kunnen uitrekenen van het 
aantal liter in een krat met 24 flesjes van 1/3 liter?

Anne van Streun: http://www.nieuwarchief.nl/serie5/pdf/naw5-2010-11-3-173.pdf

http://www.nieuwarchief.nl/serie5/pdf/naw5-2010-11-3-173.pdf
http://www.nieuwarchief.nl/serie5/pdf/naw5-2010-11-3-173.pdf


2. Van welke expertgroep was deze rekenprofessor de 
voorzitter?

http://www.beteronderwijsnederland.nl/node/8194
http://www.beteronderwijsnederland.nl/node/8194
http://www.beteronderwijsnederland.nl/node/8194
http://www.beteronderwijsnederland.nl/node/8194
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3. In welke referentieniveaus van OC&W wordt het gebruik 
van spreadsheets gesuggereerd voor het handig uitrekenen 
van een bestelling gevulde koeken en kopjes koffie die 
allebei 1,90 elk kosten?



3. In welke referentieniveaus van OC&W wordt het gebruik 
van spreadsheets gesuggereerd voor het handig uitrekenen 
van een bestelling gevulde koeken en kopjes koffie die 
allebei 1,90 elk kosten?



in die kaders nog veel meer:







niets over rekenen met echte breuken

nou ja:



4. Wie was Leen Streefland en hoe heet het door OC&W 
gefinancierde project waarin diens pizzamodel voor het 
rekenen met breuken is afgeschaft?



4. Wie was Leen Streefland en hoe heet het door OC&W 
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4. Wie was Leen Streefland en hoe heet het door OC&W 
gefinancierde project waarin diens pizzamodel voor het 
rekenen met breuken is afgeschaft?

Realistisch breukenonderwijs

Leen Streefland: Proefschrift 7-4-88

Over breuken

Het hoe en het wat



10. Wie verklaarde na het uitreiken van de HBO-
kennisbases aan de toenmalige staatssecretaris van 
OC&W in december 2009 het afschaffen van het 
pizzamodel met de opmerking dat er geen constructie is 
om een pizza in 3-en te delen?



Een van de schrijvers van de kennisbasisrekenen voor de PABO



vierendelen?



herhaald vierendelen?



(ik heb het over even iets leuks met pizza’s)



4. Wie was Leen Streefland en hoe heet het door OC&W 
gefinancierde project waarin diens pizzamodel voor het 
rekenen met breuken is afgeschaft?



4. Wie was Leen Streefland en hoe heet het door OC&W 
gefinancierde project waarin diens pizzamodel voor het 
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8. Wat is de realistisch betekenis van het woord talrijk?

http://www.few.vu.nl/~jhulshof/TAL.pdf
http://www.few.vu.nl/~jhulshof/TAL.pdf


8. Wat is de realistisch betekenis van het woord talrijk?

?

TAL- en taalrijk onderwijs

http://www.few.vu.nl/~jhulshof/TAL.pdf
http://www.few.vu.nl/~jhulshof/TAL.pdf


9. Waarom heet cijferend optellen geen kolomrekenen 
en kolomrekenen wel?

http://beteronderwijsnederland.net/node/8212#comment-67819
http://beteronderwijsnederland.net/node/8212#comment-67819


Newspeak:

Wat de FI-ers hoofdrekenen noemen is rekenen met pen en papier.

Wat de FI-ers kolomrekenen noemen is rekenen van links naar 
rechts. Het traditionele rekenen zoals de melkboer dat deed is nu 
niet meer benoembaar. Dat was immers ook kolomrekenen, maar 
dan van rechts naar links.

Traditionele methoden worden mechanistisch genoemd.

Niet-traditionele methoden worden realistisch genoemd.

Realistisch rekenen moet volgens Koeno Gravemeijer worden 
opgevat als rekenen waarbij je je realiseert wat je doet.

Functioneel rekenen is bij Mieke van Groenestijn en APS de nieuwe 
naam voor realistisch rekenen.

De term gecijferdheid is ingevoerd en het cijferend rekenen is 
afgeschaft omdat dat cijferend rekenen de getallen niet in hun 
waarde laat.



6. Een weggevertje: in welke kennisbasis wordt 2/3 
gelijkgesteld aan 0,66 en welke regelmatige veelhoek wordt 
daarbij gebruikt?

http://beteronderwijsnederland.net/node/7677
http://beteronderwijsnederland.net/node/7677


K. Buijs, J. Bokhove, R. Keijzer, A. Lek, A. Noteboom & A. Treffers (1996). De Breukenbode – Een 
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7. In welke boekje over rekenen voor de PABO wordt 
uitgelegd dat 30 gedeeld door 2.37 ongeveer 12 is? 
Zonder rekenmachine: wat is het correcte antwoord?

Realistisch rekenen moet volgens Koeno Gravemeijer worden opgevat als rekenen waarbij je je realiseert wat je doet.

De term gecijferdheid is ingevoerd en het cijferend rekenen is afgeschaft omdat dat cijferend rekenen de getallen niet in hun waarde laat.

http://beteronderwijsnederland.net/node/7721
http://beteronderwijsnederland.net/node/7721


(ongeveer 13)





5. Een van de schrijvers in dit project beschrijft in zijn oratie 
cascades van inscripties. Waar dienen die cascades toe?

http://www.few.vu.nl/~jhulshof/koeno.html
http://www.few.vu.nl/~jhulshof/koeno.html
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in dezelfde oratie





ook te vinden in















Tenslotte:







Dudoc





http://www.beteronderwijsnederland.nl/forum/betaonderwijs-context

http://www.beteronderwijsnederland.nl/forum/betaonderwijs-context
http://www.beteronderwijsnederland.nl/forum/betaonderwijs-context


want de toekomst telt


